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Calcolo delle Probabilita

Soluzioni 3. Spazi di probabilita

Esercizio A. a) Le probabilit richieste sono date d&(B,) = 15/25 = 3/5, P(B;) = 3/5,
P(By, N By) = 9/25.

b) Le probabilit richieste sono date d& B,) = 12/20 = 3/5, P(B2) = 3/5, P(B; N By) =
6/20 = 3/10.

Esercizio B. a)PostoA = {(C,C),(T,C)}, sihaP(A) = 1/2.
b) Posto

B, = {(C;,C;) € Q: C; e C; appartengono ai “cuor},
By = {(CHCJ> e Cz e un 37

si richiede di calcolare la probabaitdi B; U B, la qualee data da

13-12 4.5  1-12 348
P(B1UB,) = P(B1) +P(Ba) = P(BiN Bo) = o0+ 555 ~ 55751~ 2652

Esercizio C.La probabilit richiestae data da

P{(r1,...,710) : nella 10-pla compaiono 5 “si” e 5 “n¢"= 252/(2').

Esercizio D.Le probabilit richieste sono date dB(A) = 3/12 = 1/4;
P(B)=8/12 =2/3;

P(C)=4/12=1/3;

P(AUB) =10/12 = 5/6;

P(BNC)=P(C) =1/3;

P(B—-(AUC))=3/12=1/4.

Esercizio E. a)(i) Poiche la somma dei valori assunti dalla funzioRg) sugli eventi elementari
dello spazio campionarie maggiore di 1, essa non definisce una funzione di prokabii.

(i) 1 valori assunti dalla funzion®(-) sugli eventi elementari sono non negativi e la loro sonéma
pari a 1; pera P(-) definisce una funzione di probabdisus.

b) (i) Sia P({w:}) = p. Allora, affincte P(-) sia una funzione di probabiii la somma delle
probabilia degli eventi elementari deve essere uguale a &,déve essere

p+1/3+1/6+1/9=1,

e quindip = 7/18.
(i) SiaP({w;}) = p. Siccome

P({ws}) = P({ws, ws}) — P({w2}) =2/3 - 1/3 = 1/3,
P({ws}) = P({wa, wa}) — P({we}) =1/2-1/3=1/6,
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allora deve essere
p+1/3+1/3+1/6=1,

e quindip = 1/6.

Esercizio F.Si difiniscano gli eventid = {la persona& un maschip e B = {la persona ha occhi
scuri}. Si richiede di calcolare la probabdiP(A U B). Allora, essendd(A) = 10/30 = 1/3,
P(B) =15/30 = 1/2eP(AN B) = 5/30 = 1/6, risulta

P(AUB)=P(A)+P(B)—-P(ANnB)=1/3+1/2—-1/6 =2/3.

Esercizio G. a)SiaP({1}) = p; alloraP({j}) = j - p, perj = 1,...,6. Siccome la somma delle
probabilita degli eventi elementari deve essere pari a 1, si ottiene:

6
=1

e ciep = 1/21. PertantoP({1}) = 1/21, P({2}) = 2/21, P({3}) = 3/21, P({4}) = 4/21,
P({5}) =5/21 eP({6}) = 6/21.

b) Le probabili& richieste sono date d& A) = P({2,4,6}) = 4/7, P(B) = P({1,2,3,5}) =
11/21eP(C) =P({1,3,5}) = 3/7.

c) (i) L'evento che si presenti un numero pari 0 un numero prémbJ B che coincide con I'intero
spazio campionario, pertanto la probakiliti tale evente pari a 1.

(i) L'evento che si presenti un numero primo dispaBNC = {1, 3,5} = C, pertantd®(BNC) =
3/7.

(iii) Levento che si verifichiA manonB € A — B = {4,6}, pertantdP(A — B) = 10/21.



